OLIMPIADA LA MATEMATICA
etapa raionalid/municipala, 4 februarie 2023, Clasa a Xl-a

11.1. Doua drepte paralele impart un patrat cu lungimea laturii a in trei figuri geometrice cu arii
egale. Sa se determine valoareca minima pe care o poate avea suma perimetrelor celor trei figuri
geometrice.

11.2. Sa se determine toate completele de patru numere reale pozitive (x,y,z,t) care verifica
sistemul:
x+y+z+t=16,
{xyzt =xy+xz+xt+yz+yt+zt+ 160.
11.3. Fie numerele reale pozitive a, b, c astfel incat abc = 8. Demonstrati ca

2 2 2
2+a+b 2+b+c 24+c+a

11.4. Fie triunghiul ABC si un punct arbitrar D situat in interiorul laturii [BC]. Consideram
cercurile inscrise in triunghiurile ABD si respectiv ACD. Notam cu d tangenta comuna la aceste
cercuri, care este diferitd de AD si BC. Dreapta d intersecteaza dreapta AD in punctul K.
Demonstrati ca lungimea segmentului [AK] nu depinde de pozitia punctului D pe latura [BC].

11.5. Fie sirul () p>1,

3
Xy = \/6+3\/6+--~+ V6.

n radicali
Aratati ca exista si calculati limita: lim 6™(2 — x,,).

n—oo

Timp de lucru: 240 minute.

Rezolvarea corecta a fiecarei probleme se apreciaza cu 7 puncte.
MULT SUCCES!!



