OLIMPIADA LA MATEMATICA
etapa raionalid/municipala, 5 februarie 2022, Clasa a Xll-a
12.1. Comparati:
0
j‘ 2x +5 .
dx si —.
x+Dx+2)(x+3)(x+4)+2 6

-1
12.2. Dreptunghiurile MNPQ si ABCD sunt situate in doud plane reciproc perpendiculare, astfel
incat punctele M,N,A, D sunt coliniare si MN = a, NP = b, AB = ¢, AD = d. Determinati
masura unghiului dintre dreptele MP si BD.

1 4+ 434042 432021 4 474042 472021 4

12.3. Fie matricea A = ( 1 4 436063 434042 4 476063 474042 4 1 |,
1 4+ 438084 436063 4 478084 476063 4 |

Demonstrati ¢ detA se divide cu numarul 20212921 - 2022.

12.4. Determinati toate perechile de functii derivabile (f,g), f,g:(O; g) - R, astfel incat

functia u: (0; g) - R, u(x) = tgx - f(x), este o primitiva a functiei g, iar functia

v (0; g) - R, v(x) = tgx - g(x), este o primitiva a functiei f.
12.5. Fie numerele complexe z,, z,, z3, astfel incét |z, | = |z,| = |z5| = 1 si
(2125 + 2125 + 2,23)% = z,2,25. Demonstrati cd (z; + z, + z3)?0?1 = 72021 4 72021 4 2021

Timp de lucru: 240 minute.
Rezolvarea corecta a fiecarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES'!
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2 x+DE+2)x+3)x+4)+2 6

12.2. Dreptunghiurile MNPQ si ABCD sunt situate in doud plane reciproc perpendiculare, astfel
incat punctele M,N,A, D sunt coliniare si MN = a, NP = b, AB = ¢, AD = d. Determinati
masura unghiului dintre dreptele MP si BD.

1+ 434042 432021 + 474—04—2 472021 +1
12.3. Fie matricea A = (1 + 436063 434042 4 476063 474042 4 1).

1+ 438084 436063 + 478084 476063 +1
Demonstrati ci detA se divide cu numarul 20212021 - 2022.

12.4. Determinati toate perechile de functii derivabile (f,g), f,g:(O; g) - R, astfel incat

functia u: (0; g) - R, u(x) = tgx - f(x), este o primitiva a functiei g, iar functia

v (0; g) - R, v(x) = tgx - g(x), este o primitiva a functiei f.

12.5. Fie numerele complexe z,, z,, z3, astfel incét |z, | = |z,| = |z5| = 1 si

(2125 + 2123 + 2,23)% = 2,2,23. Demonstrati ci (z; + z, + 23)20%1 = 72021 72021 4 2021

Timp de lucru: 240 minute.
Rezolvarea corecta a fiecarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES!!



