OLIMPIADA LA MATEMATICA
etapa raionala/municipala, 4 februarie 2023, Clasa a Vll1-a

8.1. Numerele reale pozitive x si y verifici egalitatea 2/x + ﬁ = /(x + D(y + 4). Calculati valoarea
numerica a expresiei

15 15 )674

EGxy) = 2I(xy—1+xy+1

8.2. Fie triunghiul dreptunghic ABC cu m(£BAC) = 90° si AC = 15 cm. Punctul D este situat in
exteriorul triunghiului ABC astfel, incat dreapta AD intersecteaza ipotenuza BC in punctul E, iar
triunghiul ADB este dreptunghic cu m(<ADB) = 90° AD =16 cm, BD = 12 cm. Aflati aria
triunghiului ABE .

8.3. Numerele intregi a si b satisfac inegalitatea |a + b| > |1+ a-b|. Ardtati ca numarul
119 4+ a - b divide numarul 2023. (Aici prin |x| se noteaza modulul numarului real x).

8.4. Demonstrati ca pentru orice numere naturale x,y (x = 3,y > 3) are loc inegalitatea
x2y? — 144xy + 432(x + y) = 1296.
8.5. Un calculator poate efectua asupra oricarui numar rational r oricare dintre urmatoarele patru operatii:
2r, T, 3r+1 sau ==
2 3
a) Aratati cd, pornind de la numarul natural 2023, pot fi efectuate consecutiv cel mult noua operatii dintre
cele mentionate, astfel incat rezultatul final sa fie egal cu 1.

b) Aratati ca, pornind de la oricare numar intreg n, pot fi efectuate consecutiv cel mult sase operatii dintre
cele mentionate, astfel incat rezultatul final sa fieegalcun — 1.

Timp de lucru: 240 minute.
Rezolvarea corecta a fiecarei probleme se apreciaza cu 7 puncte.

MULT SUCCES!!



